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1.- En una cierta fabrica las maquinas A, B y C producen una misma pieza. El 6% de las piezas de la maquina A, el 7% de la
By el 3% de la C son defectuosas. La produccién se distribuye de la siguiente forma el 35% por la maquina A, el 25% por
laByel40% porla C.

a) Si se toma una pieza del almacén y resulta defectuosa, ¢ Cudl es la probabilidad de que provenga de la maquina B?,

b) Si se toma una pieza del almacén, écudl es la probabilidad de que no esté defectuosa y ademas se haya fabricado en la
maquina A?

RESOLUCION:

Sean los eventos:
A: |a pieza se fabricé en la maquina A
B: la pieza se fabricé en la maquina B
C: la pieza se fabricé en la maquina C
D: La pieza estd defectuosa

Del enunciado, se sabe que: P(D|A)=0.06, P(D|B)=0.07, P(D|C)= 0.03, P(A)=0.35, P(B)=0.25, P(C)=0.40

a) La probabilidad de que la pieza provenga de la maquina B, dado que es defectuosa es: P(B|D) = %
donde: P(D)=(0.35)(0.06)+(0.25)(0.07)+(0.40)(0.03)=0.0505,
(0.07)(0.25)
~ P(BID)=——=0.34
(BID) 0.0505 0.3465

b) La probabilidad de que una pieza no esté defectuosa y ademas se haya fabricado en la maquina A es:
P(AnD) =P(D |A)P(A) = (0.94)(0.35) = 0.329

2.- La probabilidad de que cierto componente eléctrico funcione es de un 0.9. Un aparato contiene dos de estos componentes, el
funcionamiento de cada componente es independiente del otro.

a) Obtenga la probabilidad de que ninglin componente falle.

b) Si X es la variable aleatoria que representa el nimero de componentes que pueden funcionar en el aparato, obtenga la funcién de
probabilidad de X.

RESOLUCION:
a) Probabilidad de que un componente no falle: P(F) = 0.9, como la probabilidad de falla de los componentes es
independiente una de otra, la probabilidad de que ninglin componente falle es: P(F N F) =0.9(0.9) = 0.81

b) La funcién de probabilidad solicitada es:
X 0 1 2
fix) 0.1(0.1) | 2(0.1)0.9 | 0.9(0.9)
=0.01 =0.18 =0.81

3.- Dada la siguiente funcidn de densidad conjunta:
Xy
fl,y)=19"
0; en otro caso

0<X<3,0<Y<2

a) Obtenga la probabilidad de que la variable X sea menor a 2 y al mismo tiempo Y sea mayor a 1
b) Obtenga el valor esperado de Y.

c) Obtenga la probabilidad de que el valor de Y esté entre 0.5 y 2.

d) Obtenga la probabilidad de que la variable X sea mayor a 2, si la variable Y es igual a 1
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RESOLUCION:
242 —
a) P <2,Y > 1) = [I; Gondedydx = L 7 [5-| dx =3 fy % [*57] dx

2
_1(3”( . 1 x22_1[4]_2_1_03333
o\2) | WH* =5 2| Tel2lTe 37
0

b) El valor esperado de Y, es: = foo yf(y)dy,
y
> O<y<2
fO) =5 I3 Geyydx =2 | % ] —%H S fO) = { Y
0, enotro caso
Por lo que:

2
)dy = f ?d —1y32—8—1333
0

O‘\.N

4 4
d) La probabilidad de que la variable X sea mayor a 2, si la variable Y es igual a 1 es: P(X>2 |Y=1)

P(X>2 |Y=1)= f3f(x|y)dx

22 4 0.25 1
) P05<Y<2)= [} 2dy= [ ]05 S-22=1-2=0.9375

: _ fen _ ¥y _
Donde: f(x|ly =1) = a1, 9 , para0 < x <3
APX>2Y=1)=2f xdx——[x?] =2[Z4 =2() =2~ 0.5556

4.-El numero de llamadas telefdnicas que entran a una central de un edificio de oficinas es de 6 por minuto, en promedio,
calcular la probabilidad de que:

a) Lleguen cinco llamadas en dos minutos.
b) Lleguen al menos dos llamadas en un minuto.

RESOLUCION:

a) Sea X: el numero de llamadas que entran a la central en un periodo de dos minutos.
X tiene distribucién de Poisson, con pardmetro A = 12.

5,—-12
La probabilidad de que lleguen cinco llamadas en dos minutos es: P(X = 5) = 1ze

b) Sea X: el nimero de llamadas que entran a la central en un periodo de un minuto.
X tiene distribucién de Poisson, con pardmetro A = 6.
La probabilidad de que lleguen al menos dos llamadas en un minuto es: P(X > 2) = 1 — P(X<2) = 1- P(X=0)-P(X=1)
~P(X22)=1-0.002479-0.014873 =~ 0.98265

=0.01274

5. Mensualmente el tiempo en horas que requiere un equipo electrdnico para recibir mantenimiento, estad dado por
una variable aleatoria con distribucién de probabilidad Gamma, con parametros: a =3y f = 2.
a) Determinar la media y la desviacidn estandar correspondientes.
b) Determinar la probabilidad de que en cualquier mes el tiempo de mantenimiento sea mayor a ocho horas.

L a-1,-xB
RESOLUCION: Funcidn de la Distribucidn Gamma: f(x) %
(©)
a) u=aBf=312)=6, o> =af?=3(4) =12, ~o,=V12=3.4641
b) La probabilidad de que en cualquier mes el tiempo de mantenimiento sea mayor a ocho
o x%e 2 o x%e "/2

horases: P(X > 8) = f P =l o - 1_16f8°°x23-x/2dx = 5 ~ 0.23810
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