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INSTRUCCIONES: Leer cuidadosamente los enunciados de los 6 reactivos que componen el examen
antes de empezar a resolverlos. La duracién méaxima del examen es de 2 horas.

Nombre; No. de cuenta:

1. Obtener los cuatro primeros términos de la serie de Maclaurin de la funcién

15 puntos

2. Sea la funcion f (x) =/ 2+ X definida en el intervalo [-2, —1].

Determinar el valor de C cuya existencia garantiza el Teorema del Valor
Medio del Célculo Integral, para la funcién e intervalo indicados.

15 puntos
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3. Efectuar las integrales

3
a) | 2cos (Inx)dx oy | 22 29% 4

(x2+ 1)2

20 puntos

4. Representar graficamente la region limitada por las graficas de las ecuaciones

yo=—X, X-y=4, y=-1 y y=2, vy calcular el 4rea de la

region.

15 puntos
5. Sea la funcion f(x, y)=In (4 - Xz—yz)
a) Obtener su dominio.
b) Hacer la representacion grafica de su dominio.

15 puntos

6. Paralafuncion  f(x,y)= €% seny

a) Determinar la direccion en la cual aumenta mas rapidamente en el punto

(o5

b) Obtener la maxima razén de cambio.

20 puntos
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Si g(x)=(1—x)"2 — g(0)=1
= g'(0)=-30-0" = g(0)=-3
= g"(0) =5 (1= % = g"(0)=—7
= 9" ()=-1-x)" = g"(0)=—¢
— \/1_7)(:1_%)(_4-12!)(2_8-33!)(3
15 Punts

2. Sea:

j[(z " X)%]dx E(z + %)% ]1

—2

Ay
JOREN R

Si f(c)=v2+c = 2+c=§

N
WIN| R

15 Puntos
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3. Solucion

a) Por cambio de variable y por partes

@

w=In(x) = e’=x = e“dw=dx

| _chos(w)e”dw

u = cos(w) dv =e“dw

du = —sen(w)dw v =e

| = 2e” Cos(a))+2J‘sen(a))e“’dco

— 1, sten(w)ewdw

u, =sen(w) dv, = e“’dw

du, = cos(w)dw v, =e”

I, =2e“sen(w) — ZIcos(w)e”dw

— | =2e“cos(w)+ 2e“sen(w) — |
—> 21 = 2e“ cos(w)+ 2e“sen(w)
— | =e“cos(w)+e“sen(w)+C

|1 = xcos(In(x))+ xsen(In(x))+C




b) Por descomposicidn en fracciones parciales
2x°+10x Ax+B _ Cx+D

(1) ¥+ (i)

2x3 +10x:(x2 +1)(Ax+ B)+(Cx+ D)

Sea

(si x=0 =[B+D=0
si x=1 :>12=2(A+B)+C+D

12=2A+2B+C+D
—=Jsi x=—-1 = -12=2(-A+B)-C+D
—12=-2A+2B—-C+D
si x=2 —=36=5(2A+B)+2C+D
\ 36 =10A+5B+2C +D

Resolviendo el sistema:
( B +D=0

2A+2B +C+D =12

—2A+2B - C+D=12

[10A+5B+2C + D =36
Obtenemos:

A=2; B=0; C=8; D=0
Entonces la integral queda:

| = [ 2X }dx+ X |ax
x“+1 _(x2+1) |
— I=In(x2+1)—xz+1+C
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20 Puntos
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4. Laregion es:

El area de la region es el resultado de calcular:

2

A= L) o

-1

2 37
A= y—+4y+y— :2+8+§—(E—4—1j
2 3 4 3 \2 3

A=1049-Lygplogp 134 1 1330
3 2 3 2 2 2 |2

15 Puntos




a) Debe cumplirse que:
—

4—x°—y*—-1>0

x2+y2<4

D, = {(xy)‘ X% + y?

<4l

b) Por lo que la grafica del dominio es:
yi2

-
o

———
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15 Puntos

| a) La direccion solicitada es la del vector gradiente:

Sea Vf|, =21 +

\/EJ

1.

la direccidn del vector

b) La maxima variacion es:

|Vf|:./z+1:ﬁ
2 2

20 Puntos




